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Problema 1 Sea X un conjunto. Si A y B son subconjuntos de X, demuestre que:
1. (AnB) =AU B“.

2. Generalice el resultado a n subconjuntos de X, es decir, si Ay, As, ..., A, son subcon-

juntos de X, demuestre que

(A1NAyN...NA) = ASUASU...UAC.

Ayuda: Use induccién matemaética.

Solucién.
1. Para un elemento z € (AN B)¢ se verifica
re€(ANB) <=z ¢ (ANB)
— (v ¢ A)V(x ¢ B)
— (x € A%V (z € BY)

=z c A°U B°.



2. Paran = 1 la condicién se cumple trivialmente. Supongamos que el resultado vale para
n = k, es decir,

(AiNAsnN...NMA) =ATUASU...UA;.
Entonces,

(AiNAsnN...NAL) = (AiNAsN...NA) N Apyq)©

=
=(AiNAyN...NA)UAL,, (por parte 1)
= (AJUASU...UA})UA;., (por hipotesis inductiva)

= ASUASU. . UASUAS,, .

Problema 2 Demuestre que:

1. Sia € Ry a#0, entonces (¢~ ')~ =a.

2. Siz,y € R son tales que x <y y c € R, entonces x + ¢ < y + c.
Solucién.

l1.aeRya#0= existe a! € R tal que

(1)

1

Luego, las ecuaciones en (1) indican que a es el inverso multiplicativo de a™*, es decir,

a=(a")""t.

2. Six,y € R, entonces

r<y= (y—x) Ry
= (y—2)+0e Ry
= (y—az)+(c—c) eRy
= (y+co)—(r+c)eRy

—cr+tc<y—+ec.

Problema 3 Calcule:



., m?4+3n—4
1. llm e e——
n—o0 3’[’L2 — 1

2. lim (Vn+1—+/n).

n—oo

Solucion.

= - (algebra de limites)

, WA= i) (T Ty
Ji (Vi 1= i) = T 1+ v
m (n+1)—n
oo (Vi T+ 4/n)
1
Vot T+ vm)
_ m (Vn+1++/n)
W (VA L+ Vi) - (VT Lt i)
— Ym (Vn+1++/n)
noo (n+ 1) +2v/n? +n+n
lim (Vn+14+/n)
n—oo (2n 4 1) +2vn? +n
Vntl 4 v

= lim O

n=oo (24 1) 4+ 2y/n2 4+ n
Vitdryh
(2+7)+2/1+3

VO+0++0
2+0)+2V/1+0

= lim
n—oo

= lim
n—oo

(algebra de limites)

~
=0



